Amortissement d’une voiture : exemples de suites

Une collègue a réalisé un document fort intéressant sur la présentation des suites qu’elle propose en Bac Professionnel. Ce document diffusé sur la conférence Maths - Info d’educagri comporte une progression, quelques grandes lignes de cours et des exercices sur les suites.

Voici une activité extraite de ce document que nous avons légèrement remanié et pour laquelle nous proposons un prolongement. Cette activité peut donner lieu aisément à une exploitation sur un tableur.

Le prix d’une voiture neuve au 01/01/00 est de 70 000F. 
A) 

	On admet que le prix des voitures neuves augmente de 3 % chaque année sur la période 2000-2010.

Soient A1, A2, A3, …..,An les prix d’achat en F du modèle de cette voiture au bout de 1, 2, 3, …, n années.
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1°) 
Calculer A1, A2, A3.

2°)
 Montrer que, pour tout entier naturel non nul n : An+1 = 1,03An.

3°) 
En déduire la nature de la suite (An) et exprimer An en fonction de n.

4°) 
En déduire A4, A5, A6. A quelles années correspondent les valeurs des prix d’achat ainsi calculés ?

B)

	On admet que la valeur de revente diminue de 20 % chaque année sur la période 2000-2010.

Soient V1, V2, V3, …..,Vn les valeurs de revente en F de cette voiture au bout de 1, 2, 3, …, n années.
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1°) 
Calculer V1, V2, V3.

2°) 
Montrer que, pour tout entier naturel non nul n : Vn+1 = 0,8Vn.

3°) 
En déduire la nature de la suite (Vn) et exprimer Vn en fonction de n.

4°) 
En déduire les valeurs de revente de cette voiture au début des années 2004, 2005 et 2006.

C) 

	Afin de pourvoir au remplacement de cette voiture par une voiture neuve du même modèle quelques années plus tard, on place chaque début d’année dès le 01/01/2001 une somme de 10 000F au taux annuel de 5 %.

Soient P1, P2, P3, …..,Pn les valeurs en F obtenues en placement au bout de 1, 2, 3, ….. , n années après 2000.

(P1 = 10 000 F)
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1°) 
Montrer que, pour tout entier naturel non nul n : Pn+1 = Pn ( 1,05 + 10 000. 

2°) 
En déduire P2, P3, P4, P5 et P6.

3°) 

Compléter le tableau :

	n : nombre d’années écoulées depuis 2000
	An : prix d’achat

(voiture neuve)
	Vn : valeur de revente

(voiture d’occasion)
	Pn : placement
	Vn  + Pn

	1
	
	
	
	

	2
	
	
	
	

	3
	
	
	
	

	4
	
	
	
	

	5
	
	
	
	

	6
	
	
	
	


4°) 
A partir de quelle année pourra t-on, en vendant d’occasion la voiture et en disposant du placement, remplacer cette voiture par une voiture neuve de même modèle ?
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